Prin noi, vei fi tU cel mai bun!

Concursul de Matematica ,,Traian Lalescu”
Editia a XXVI-a, 10 mai 2025

Barem de corectare

1. Aflati numarul natural X care verifica relatia: 3+ [71— (17-x): 5] :3=26.
Solutie. 71— (17—x):5=69 (5p), 17—x=10, deci x=7 (5p).
2. Determinati numarul natural ab, stiind ca ba impartit la suma cifrelor sale da catul 4 si restul 12.

Solutie. Egalitatea ba=4-(a+b)+12 (3p) este echivalenta cu 10-b+a=4-a+4-b+12, de unde
6-b=3-a+12, deci 2-b=a+4 (2p). Observam din ultima egalitate ca cifra nenuld a trebuie sa fie
pard, ceea ce ne conduce spre urmatoarele valori pentru numarul ab: 23, 44, 65 si 86. Impunand si

conditia restului, a+b>12 (2p), obtinem ca singura solutie este ab=86 (3p).

3. Ana, Bogdan si Corina au impreuna 93 de ani, varstele lor fiind exprimate prin numere naturale.
Cand Corina avea varsta actuald a lui Bogdan, Bogdan avea varsta actuald a Anei. Aflati cati ani
are Bogdan in prezent.

Solutie. Notam cu b varsta actuald a lui Bogdan. Observam ca diferenta de varsta dintre Bogdan si Ana
este egala cu cea dintre Corina si Bogdan; notdm cu X aceastd diferentd. Atunci varsta Anei, exprimata
in ani, este egala cu b — X, iar varsta Corinei este egald cu b + x (2p) si suma varstelor celor trei
persoane este b—x+b+b+x=93 (3p), de unde 3-b=93 si b=31de ani (5p).

4. In tabelul de mai jos, literele reprezinta numere naturale si fiecare numdr, incepand cu al treilea (de
la stanga la dreapta), este cu 4 mai mare decat jumatatea sumei celor doud numere scrise imediat la
stanga sa. Calculati suma M +A+T +E.

M 12 A 16 T E

Solutie. Din 16 =4+ (12+ A):2 obtinem A=12 (3p) si din A=4+(M +12):2 obtinem M =4(2p).
Din T=4+(A+16):2 rezulta T =18 (2p), iar din E=4+(16+T):2 aflam E =21 (2p). Valoarea
sumei M +A+T+E =55 (1p).

5. De ziua lui de nastere, Dan doreste sa imparta cu prietenii toate bomboanele si toate prajiturile pe
care le are, In mod egal. El constata ca, pentru a manca fiecare persoand cate 2 prajituri si 9



bomboane, mai are nevoie de 7 bomboane, desi ii ramane o prajiturd in plus. Stiind ca numarul
total de bomboane este de 4 ori mai mare decét cel de prajituri, aflati cati prieteni are Dan.

Solutie. Notam cu b si cu p numarul de bomboane, respectiv cel de prajituri pe care le are Dan si cu X
numarul total de persoane (inclusiv Dan). Atunci p=2-x+1si b=9-x—7(6p). Cum b=4-p, (2p)

obtinem prin inlocuire ci 9-x—7 =4-(2-x+1), de unde x=11 (10p), iar Dan are 10 prieteni (2p).

6. Pe Strada Calculelor, casele sunt numerotate cu numere naturale consecutive, fara a incepe
numerotarea de la 1. Diferenta dintre cel mai mare si cel mai mic numadr al unei case este egalad cu
46. Domnul Observatorescu poate face cu usurinta calcule in minte si afld imediat ca suma tuturor
numerelor impare ale caselor de pe aceasta strada este egald cu 759. Determinati cel mai mic numar
folosit pentru numerotarea caselor de pe Strada Calculelor.

Solutie. Fie x,x+1,x+2,..,x+n numerele naturale ale caselor de pe Strada Calculelor; atunci
X+N—X=46, adicd n=46,deci sunt 47 de numere consecutive (5p). Suma numerelor impare este

759, adica un numar impar, prin urmare intre cele 47 de numere consecutive se afla 23 de numere
impare si 24 de numere pare. Asadar, suma numerelor impare este (X+1)+(x+3)+...+(x+45) =759,

de unde 23-x+529 =759 si obtinem X =10 (15p).

7. Pe o foaie suficient de mare a fost scris, fara spatii, numarul 2025 de 2025 de ori:
2025202520252025... 20252025

Doamna Cifrariu observa ca unele secvente de cel putin doua cifre alaturate se citesc identic de la
stanga la dreapta sau invers (de exemplu 202 sau 52025) si le numeste pe acestea secvente
norocoase.

a) Aflati numarul de aparitii ale tuturor Secventelor norocoase de trei cifre in cadrul numarului
20252025.

b) Determinati ce rezultat a obtinut doamna Cifrariu, numarand corect toate aparitiile secventelor
norocoase de cel mult cinci cifre din numarul scris initial pe foaie.

Solutie. a) Tn cadrul numarului 20252025 sunt scrise 3 secvente norocoase: de doui ori 202 si o data
252 (5p).

b) Intrucat numarul scris initial pe tabld nu contine doui cifre identice aliturate, secventele norocoase
nu pot avea doua sau patru cifre; asadar cautam secventele norocoase de trei sau de cinci cifre.
Secventele norocoase de trei cifre, care apar in numarul scris initial pe foaie, sunt 202 si 252; 202 apare
de 2025 de ori (in interiorul fiecarui numar 2025 scris), iar 252 apare doar de 2024 de ori (5p).
Secventele norocoase de cinci cifre, care apar in numarul initial, sunt 02520 si 52025, fiecare fiind
scrisa de cate 2024 de ori (5p). In total sunt 2025+ 3- 2024 = 8097 de secvente norocoase (5p).

Nota. Orice alta solutie corecta primeste punctajul corespunzator.



